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В данной работе изучается исследование точек разрыва функции, построение графиков функций, 
определенных на сегментах.  

Определение 1. Если lim
௫→௫భషబ

(ݔ)݂ =  называется непрерывной слева, а если (ݔ)то݂ , (଴ݔ)݂

lim
௫→௫భశబ

(ݔ)݂ =  .଴ݔ называется непрерывной справа в точке (ݔ)݂ то , (଴ݔ)݂

Функция ݂(ݔ) непрерывна в точке ݔ଴ тогда и только тогда, когда ݂(ݔ) непрерывна в точке ݔ଴ как 
слева, так и справа. 

Определение 2. Точка ݔ଴ называется точкой разрыва функции݂(ݔ), если не выполняется условие 
lim

௫→௫భ
(଴ݔ)݂ =  .(଴ݔ)݂

Если x଴- точка разрыва функции f(x), то 

1. Либо не существует lim
௫→௫భ

 ;(ݔ)݂

2. Либо f(x) не определенав точке x଴; 
3. Либо f(x) определена в точке x଴ и имеет предел в этой точке, но lim

௫→௫భ
(ݔ)݂ ≠  .(଴ݔ)݂

Определение 3. Точка разрыва x଴ функции f(x) называется точкой разрыва I рода, если 
существуют конечные односторонние пределы (оба) lim

௫→௫భି଴
(ݔ)݂ = ଴ݔ)݂ − 0) и lim

௫→௫భା଴
(ݔ)݂ =

଴ݔ)݂ + 0). Величина ݂(ݔ଴ + 0) − ଴ݔ)݂ − 0) называется скачком функции݂(ݔ) в точке x଴. Если 
଴ݔ)݂ + 0) = ଴ݔ)݂ − 0), то точка x଴ называется точкой устранимого разрыва, а разрыв устранимым.  



Определение 4. Точка разрыва x଴ функции f(x) называется точкой разрыва II рода, если хотя бы 
один из односторонних пределов в точке ݔ଴ не существует.  

Разрыв II рода называется бесконечным, если хотя бы один из односторонних пределов 
бесконечен.  

Пример 1.ݕ = (ݔ)݂ = ቄ ,ݔ ݔ < 1
ݔ − 2, ݔ ≥ 1 (଴ݔ)݂   . = ݂(1) = −1 

 

lim
௫→ଵି଴

(ݔ)݂ = lim
௫→ଵି଴

ݔ = 1; 

lim
௫→ଵା଴

(ݔ)݂ = lim
௫→ଵା଴

ݔ) − 2) = −1 

Функция непрерывна справа, не является непрерывной слева. 

Следовательно, функция не является непрерывной в точке ݔ = 1. 

Пример 2. ݕ = (ݔ)݂ = ቄݔ, ݔ ≠ 0;
1, ݔ = 0. 

 

lim
௫→଴

(ݔ)݂ = 0 = ݂(−0) = ݂(+0). Но ݂(0) = 1. Разрыв I рода, устранимый. Положив  ݂(0) = 0, 

получим непрерывную функцию. 

Пример 3.  

ݕ = ൜3 − ,ݔ ݔ < 1
ଶݔ , ݔ ≥ 1  



 

lim
௫→ଵି଴

(ݔ)݂ = lim
௫→ଵି଴

(3 − (ݔ = 2 (левый предел) 

lim
௫→ଵା଴

(ݔ)݂ = lim
௫→ଵା଴

ଶݔ = 1 (правый предел) 

Разность между правым и левым пределом называется скачком: 

Скачок равен 1-2=-1. 

Функция не является непрерывной. 

Разрыв I рода. 

Вывод: Для того, чтобы определять виды точек разрыва функции, нужно уверенно находить 
пределы. Нахождение точек разрыва функции может быть как самостоятельной задачей, так и 
частью полного исследования функции и построения графика. Графики функций необходимо 
учиться строить на занятиях по математическому анализу, математике и пр. 
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